10 Integrali indefiniti

10.1 Esercizio

Calcolare

2
/ dx
3z —1

10.1.1 Risoluzione

Si ha 5 5 9 5
/3x—1dx 3/3x—1d$ SOng | +e

10.2 Esercizio

Calcolare

2x
/3x — 1dx

10.2.1 Risoluzione
Si ha

2 2 —-1+1 2 1 2 2
/ T 4 —/udx:—/l—k dr = —z+=log |3z — 1|+¢

3r—1773 37— 1 3 30— 1 3%y

10.3 Esercizio

Calcolare
/ 2
2 — b +6

10.3.1 Risoluzione
Si ha

2 2 —2
/7d / + dr =2log |z — 3| —2log |z — 2|+ ¢

25546 ) z—-3" z-2

10.4 Esercizio

Calcolare

/ 3r+4
—  dz
2 —5r+6
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10.4.1 Risoluzione
Si ha

4 13 -1
/Ld /3+ 0 4o = 1310g | — 3| — 10log |z — 2| + ¢

25046 | z-3"z-2

10.5 Esercizio

Calcolare
2
—dzx
2 —4dx +4

10.5.1 Risoluzione

Si ha 5 5 5
/x2—4x—|—4dx:/(x—2)2dx:_as—2+C

10.6 Esercizio

Calcolare
2+ 3 d
2 —4x +4 .
10.6.1 Risoluzione
Si ha

27 + 3 2 7 7
/x2—4x—|—4x /x—2+(x—2)2x ogle =2 -5+

10.7 Esercizio

Calcolare .
—d
/ 22+ 22+ 2 v
10.7.1 Risoluzione

Si ha
1 1
/7d / ————dz =arctan(z + 1) + ¢

2ror+2 0 ) wr12+l
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10.8 Esercizio
Calcolare
/ 3r+6
—  dz
2 422 + 2
10.8.1 Risoluzione
Si ha
3r+6 x+2 3 [2(x+1)+2
— dz=3 )| ———dz == | —————dxr =
/x2+2x+2 ’ /(x+1)2+1 v 2/(33—1—1)2—1—1 v
_§/ 2(x+1) 2

2 (x+1)2+1+(x+1)2+1 .

3
=3 log(2® + 2z + 2) + 3arctan(z + 1) + ¢

10.9 Esercizio

Calcolare

/ 2 +x—2

dx
(22 4+ 22+ 2)(x — 2)
10.9.1 Risoluzione

Si esegue la scomposizione

2 +x—2 Ax + B C

(22 4+ 22+ 2)(x — 2) _x2+2x+2+x—2

10.10 Esercizio

Calcolare

1
/ dx
COS T

Moltiplicare numeratore e denominatore per cos x e poi eseguire la sostituzio-
ne y = sinz. Alternativamente, eseguire subito la sostituzione ¢t = tan(z/2),
da cui cosz = (1 —?)/(1 + ¢?). Il risultato ¢

1 1 1 |
/ dx:_log\m N

Ccos T 2 1—sinzx

10.10.1 Risoluzione
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10.11 Esercizio

Calcolare

1
/ ——dx
sin

10.11.1 Risoluzione

Usare 'identita

1 sin® £ + cos? £
sin x 2 sin g CoS g

oppure eseguire la sostituzione ¢ = tan(z/2), da cui sinz = 2t/(1 + ¢?). 1l
risultato ¢

1 sin g
—dx = log |—=| +c¢
sin x S5
10.12 Esercizio
Calcolare
/ cos? zdz
10.12.1 Risoluzione
Usare 'indentita
9 1+ cos 2z
cos“f = ————
2
Il risultato & )
/costdx _2 + sin 2 +c
2 4

10.13 Esercizio

Calcolare
/ sin® xdz

10.13.1 Risoluzione

Usare l'identita

3

sin® 2 = sin 2(1 — cos® z)

Il risultato &

cos® x

/sin3 xdx = —cosx +
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10.14 Esercizio

Calcolare

/ V1 — 22dz

10.14.1 Risoluzione

Eseguire la sostituzione x = siny oppure x = cosy. Spiegare 'apparente
diversita dei risultati. Il risultato e
V1 —22 arcsinx xv1—122 arccoszw
/ V1 —22dr = +

2 5 +c= 5 — 5 +d

10.15 Esercizio

Calcolare

| 7=
x
r+1
10.15.1 Risoluzione
Eseguire la sostituzione vx + 1 = y. Il risultato e

T 2(z + 1)3/2
dr = ———+2vVr+1+c
Vo +1 3

10.16 Esercizio

Calcolare .
—dx
/ V1422
10.16.1 Risoluzione

Eseguire la sostituzione z = (e¥ — e~ ¥)/2. 1l risultato &

dz =log(x + V1+22)+c¢
/\/1+x2 8l )+

10.17 Esercizio

Calcolare

/\/1 + 22dz
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10.17.1 Risoluzione

Eseguire la sostituzione z = (e¥ — e~¥)/2. 1l risultato e

C

1 2 ] 1 2
/mdx:“ AL A L

10.18 Esercizio

Calcolare

/log xdz

Si ha logz = 1-logx e si integra per parti. Il risultato ¢

10.18.1 Risoluzione

/logxdx =zxlogr —x+c

10.19 Esercizio

Calcolare
/ V1 —22dx
per parti.
10.19.1 Risoluzione
Si ha
Vi—22=1-vV1— 22

10.20 Esercizio

Calcolare

/ V1+22de
per parti.

10.20.1 Risoluzione

Si ha
Vi+22=1-v1+ 22

e cl si serve dell’Esercizio 10.16
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